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Tronc commun Sciences BIOF
Correction : Devoir Maison n°2 : A sur les lecons suivantes :
» L’ensemble des nombres réels et sous-ensembles

» Lordre dans R
> Ladroite dans le plan

Exercice0l : (1pts) Calculer et simplifier :

1+1 4 3
) A-——3 2) - 10N < (2)
1 1 (—25)* x3x(-2)"
14=— =
3, 1
3
11,1
3 1 3-1 3 2 3 17
Corrigé: DA— - 3_ 3 '3:1_3'a_12 17 o 17
U 11 38+1 3 4 3 1 12 2
3,1 3 31 32 6
3
2) 5= (—10) x(-6) _ —10°x-6> _  10°x6’

(-25)* x3x(-2)" 25%x3x-2""  25%x3x2"

9 3
15’:—(5X2) x(3%2) =_59><29><33><23 =_59><29+3><33 C 59527 %3 x5 8x3 w2
(52)4X3X2M 58 %31 x 2! 58%3!x 2"

B=—578 542121, 351 _ _5,259-_410x9 =-90

Exercice02 : (1pts)

Monter que : C = MEN
2/35
Corrigé: Ona: C= \/@x\/z_ V5x3x4 x/3x7 _ 2x35x7 _3eN

235 257 25x7
Exercice03 : 2,5 pts(0,5 pts +1 pts+1 pts)

On pose : X =625 —1/6+245

1) Déterminer le signe de X

2) Calculer : X 2.
3) En déduire une écriture simple de X .

Corrigé: 1) Ona: X =6-25 —y/6+25

Et on Remarque que : 6—2/5<6+25

Donc : /6-245 <y/6+2y5 et par suite : /6—2v5 —/6+25 est négatif
Cestadireque: X<0

2) x? =(J6—2J§—J6+2J§)2
X2 =(J6—2J§)2—2J6—2J§J6+2J§+(J6+2J§)2
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X? :6—2J§—2\/(6—2J§)<6+2J§)+6+2J§

x2=12—21/62—(2\/§)2
X2=12-236-20=12-2/16=12-8=4
3) X*=4 Equivalenta: X =4 ou X =—/4

Equivalenta: X=2ou X=-2 orona: X<0 Donc: X=-2.
Exercice04 : 5 pts(L,5pts +1,5pts + 2 pts)

1) Simplifier : A= L 7~ . 2
o=1] (o)

2) Soient X et y deuxréelstelsque: 3<Xx<Yy

Simplifier : B = \/(x— y)2 +\/(3— x)2 —|y -1

1
3) Soient X et y deux réels tels que : xe |-13[ et ye|-7,-2[ et O,

Simplifier : E =3|2x+2|—[3y|+ 6|y +1-2|y—2x|

1 1
Corrigé :1) Simplifions : A=

R e

A:\/( 1 jz_\/( 1 j2:| 1 |_ 1 |_ 11
3-411 3++/11 3-J11| |3++v11| ‘3_«/11‘ ‘3+~/11‘
1 1
A= - - 3—4/11<0 (32=9 :J112=11 3+411>0
_(3_\/]3) 3+—\/ﬁ Car < ( ) et o+ >

A 11 _—(3+x/1_1)—(3—\/1_1)_ 6 -6 _—_6_
3-VI1 34411 (3+4A1)(3-VAT) -V 9-11 -2

1) Simplifions : B :\/(x— y)2 +\/(3—X)2 —|y -1
Soient X et ydeuxréelstelsque: 3<Xx<Yy
B=J(x=y) +y(3-%)" |y -1

B= -y -ly 4

Ona:3<x<y alors X<y etdonc: x-y<0

Ona: 3<x<y alors 3<x etdonc: 3—x<0
Ona:3<x<y etl<3etdonc:1<3<x<yetdonc:1<y etalors: y-1>0

Donc : B=—(x-y)-(3-x)—-(y-1)

Donc: B=—-x+y—-3+x—y+1

Donc : [B=-2

3) Simplifions : E =3[2x+2|—|6y|+6|y+1—2|y —2x|

Soient X et y deux réels tels que : Xe]—],‘B[ et ye]—7;—2[

Ona: Xe]—1;3[donc: —l<x<3 etdonc: -2<2x<6 etpar suite : 0<2x+2<8
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Donc : 0<2x+2 etalors : [2X+2|=2X+2 : (1)

Ona: yel-7;-2[donc: -7 <y <-2 etdonc: —42 <6y <—12 par suite : 6y <0
Etalors : |6y|=-6Y : (2)

Ona: -7<y<-2donc: 6<y+1<-1 parsuite: y+1<0 etalors: |y+ﬂ:—(y+1) 1 (3)
Ona: -l<x<3donc: 6<-2x<2 et —-7<y<-2etona: y—2x=y+(-2x)
Donc : —6+(-7)<y—-2x<-2+2

Donc : -13<y-2x<0 par suite : |[y—2X|=—(y-2X)=-y+2x : (4)

Daprés (1); (2) ; (3) et (4) on obtient : E =3|2x+2|—|6y|+6|y +1—2]y —2x|
E=3(2x+2)+6y—6(y+1)+2(y—2x)

Donc: E=6X+6+6y—6y—6+2y—4Xx

Donc : E=2x+2y=2(x+y)=2x%=1caret x+y:%

Exercice05 : (3,5pts)

Factoriser les expressions suivantes : xeR
A=25x*-5x ; B=(3x-1)(2x—5)—4x2+25 ;

C =(2x+1)(x* ~1)-3(x+1)(2x+1)+5x(2x+1)(x+1)
D=(3x+2)"-27 ; E=x+8+3(X’—4)-2(x+2)

Corrigé : A=10x*-5x=5xx2x~-5xx1 donc 5x facteur commun
Donc : A=5x(2x-1)

Bz(3X—1)(2X—5)—2X2+25
B =(3x-1)(2x-5)- (( x) —52) Mais (2x)° —5%est du type : a°—b?

Donc : B=(3x-1)(2x-5)—(2x-5)(2x+5) Ona: 2x-5 facteur commun
Donc : B=(2x-5)[(3x~1)—(2x+5) | =(2x—5)(3x—1-2x—5) = (2x—5)(x—6)
=(2x+1
= (2x+1)(%* —17) = 3(x+1)(2x+1)+5x(2x +1)(x+1)

(2x+1) X+1)(x—1)—3(x+1)(2x+1)+5x(2x+1)(x+1) Ona: (2x+1)(x+1) facteur commun
Donc : C =(2x+1)(x+1)(x—1-3+5x) =(2x+1)(x+1)(6x—-4)=2(2x+1)(x+1)(3x—2)
D=(3x+2)"-27=(3x+2)’'~3" Ona: a’~b’ =(a—h)(a’ +ab+b?)

Donc : D =((3x+2)-3)((3x+2)" +3(3x+2)+¥)
=(

(
(
(
)(X? =1)=3(x+1)(2x+1)+5x(2x+1)(x+1)
(
(
(

Donc: D=(3x+2-— 3)(( )+2><3x><2+22+9x+6+9)

Donc : D =(3x—1)(9x* +12x+4+9x+6+9)

Donc : D =(3x—1)(9x* +21x+19)

E =x*+8+3(x* —4)-2(x+2)

E=x*+2+3(x*~22)-2(x+2) etona: a’+b*=(a+b)(a*—ab—b*) et a’~b* =(a-b)(a+b)
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Donc : x2—2x+22)+3(x+2)(x—2)—2(x+2) On a: x+2 facteur commun

(x2—2x+22)+3(x—2)—2]
Donc : X* —2X+4+3x—6-2)
Donc : E =(x+2)(x* +x—4)

Exercice06 : 4 pts(2pts+1pts+1 pts)

E=(x+2
Donc : E=(x+2
E=(

SN N N
A~~~

Soient xeR ; yeRtel que : [x—3/<let|3y—x—6|<2
1) Montrer que : X ; Y sont deux éléments de l'intervalle [2;4]

2X

2X +

3) Montrer que : Eest une valeur approchée de A a %prés

2) On pose A= ; donner un encadrement de A en précisant son amplitude

Corrigé :1) |[x—3| <1 signifie -1<x—-3<1
Signifie -1+3<x-3+3<1+3
Signifie 2<x<4
Signifie x €[2;4]
By —x—6|<2 Signifie -2<3y—-x-6<2
Signifie -2+ x+6<3y<2+x+6
Signifie x+4<3y<x+8
Ona: 2<x<4 donc: x<4 donc: x+8<12 et 3y<x+8
Donc : 3y <12
Donc: y<4()
Ona: x+4<3y et 2<xdonc: x+4<3y et 6<x+4
Donc: 6<3y Donc:2<y(@

De : (O et (2) on déduit que : 2<y <4 Signifie y €[2;4]

2X
=2XX
2X+Yy 2X+Yy

Ona: 2<x<4 et2<y<4
Donc: 4<2x<8 et 2<y<4
Donc: 6<2x+y<12 et 4<2x<8

2) On pose A=

D L < L <1 t 4<2x<8
onc: —= S— et 4<2x<
12 2x+y 6
4 1 8
Donc : — < 2Xx <—
12 2X+y 6
1 4
Donc: -<A<-—
3 3
Donc : c’est un encadrement de A son amplitude est : g_%zl
3) Montrons que : gest une valeur approchée de A a %prés
Ona: ls Asfdonc ; E—Es A—Esﬂ—g c’est-a-dire : —is A—le
3 3 3 15 15 3 15 15 15 15
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Donc : —ESA—ESLSE donc : —ESA—ESE
15 15 15 15 15 15 15
Donc : A—E si
15| 15

Donc : gest une valeur approchée de A a %prés

ExerciceQ7 : 3 pts(lpts+1pts+0,5pts+0.5 pts)
Le plan est rapporté au Repére orthonormé (O;i; j ) et soient les points A(L2) ; B(3-2) et les
droites : (D,):6x+3y+2=0 et(D,):3x-2y—-1=0 .

1) Montrer que les droites (D, )et (D,) sont sécantes et déterminer le point d’intersection H (x;y)

2) Donner une équation cartésienne de la droite (AB).

3) Etudier la position relative des droites (AB) et (D,).
4) Donner une représentation paramétrique de la droite (A)qui passe par le point C(1,2) et paralléle

a (D,)
Solutions : 1) (6)x(-2)-3x3=-12-9=-21=0

Donc : (Dl)et (Dz)se coupent et Le point d’'intersection vérifie le systéme :

6x+3y+2=0 6X+3V =—2 6 3
C’est-a-dire : y A= =-21+0
3x-2y-1=0 3x-2y=1 3 -2
-2 3 6 -2
) . 1 -2 1 3 1| 12 4
Donc solution unique : x= -~ et y=" T
A 21 A -21 7

Par suite : le point d’intersection est H [—%;—;)

2) la droite (AB) a une équation de la forme :(AB) :ax+by+c=0

Un vecteur directeur est : AB(2,-4) AB(-b,a) donc:a=-4 et b=-2

L’équation devient : —4x—2y +c=0 eton a: Ae(AB)donc : 4-4+c=0 c’est-a-dire : C=8
Donc : (AB) -4x—2y+8=0 ou: (AB) : 2x+y—4=0

3)Ona (AB) : 2x+y-4=0 et (D,):6x+3y+2=0

Etona: (6)x(1)-3x2=6-6=0 donc : (D,)et (AB)sont paralléles

4) (A) est paralléle a(D,) donc le vecteur directeur de (D, )est un vecteur directeur de (A)

=1+2t
= (teR),

Donc :u(2;3)est un vecteur (A) qui passe parC(1,2) ; Par suite (A) : {y 3t

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant régulierement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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