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Tronc commun Sciences BIOF

Correction : Devoir surveillé n°3 :E sur les lecons suivantes :
v Equations et inéquations du premier degré et systémes d’inéquations : partie1
v Equations et inéquations du second degré et Systéme d’équations du premier degré a deux inconnues

v' Les polyndmes

La correction voir@ http://www.xriadiat.com/

ExerciceOl : 5pts(lpts+1,5pts+2,5pts)

Résoudre dans E les équations et inéquations suivantes :
X — X 1 1

=2X+3 3) =<

x-1 X 2x-1

Corrigé :1) x*—7x=0 équivalent a : X(x2—7):0

HNX-7x=0 2

Equivalenta: x=0 ou x*-7=0
Equivalenta x=0 ou x*=7 Equivalenta: x=0 ou x=+7 oux=—/7

D'ou: S ={—\/7;0;\/7}

2_
2) (E): ~— =2x+3

e a. On va déterminer le domaine de définition de I'équation :
Cette équation est définie si et seulement si x—1=0 qui signifie que : x =1

Donc : le domaine de définition de I'équation est : D, =R —{1}

e b. On résoud I'équation :

X2 —X

x-1
Signifie que : (F') x*+2x-3=0

=2x+3 Signifie que : X*—x=(x-1)(2x+3)

Le discriminant de : (F') x?+2x-3 est: A=16 et ses racines sont :

-2-4 -2+4
:T=—3€ D: et X, =T=1€ D: : donc I"équation (E1) a une unique solution

Donc : S ={-3}
3)Méthode : Pour résoudre une inéquation du type :
A(x) = B(x) (ou A(x) > B(x) ou A(x) < B(x) ou A(x)
e a. On déterminer le domaine de définition de l'inéquation
e b. On se raméne a une comparaison a zéro et on factorise.

e c. On fait un tableau de signes et on donne le résultat sous forme d’intervalle.
1 1

< _
X 2x-1
e a. On va déterminer le domaine de définition de I'inéquation :

Cette inéquation est définie si et seulement si x =0 et 2x—1=0qui signifie que : x=0 ou X ¢%
1
Donc : le domaine de définition de l'inéquation est : D, =R _{O’E}

e b. On se raméne a une comparaison a zéro et on factorise.
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<1 Signifie que : S~ —— <0 signifie que : ———-—% <0
Y ow—1 |gn||eque.x w—1 |gn||eque.x(2X_1) X(ZX—].)
Signifie que : “——% <0 Signifie que : |——— <0

ignitie que : X(2X—1) ignitie que : X(2X—1)

e c. On fait un tableau de signes et on donne le résultat sous forme d’intervalle.

Xx—1=0 Equivaut a: x=1 et 2x—1=0 qui signifie que : x:%

1 . : . .
Remarque : O et 5 sont des valeurs interdites car elle annule les dénominateurs x et 2x—1

1
r —00 0 5 1 +oc

r - 0 - - -

r—1 - - - 0 +

2r -1 - - 0 + +

-1 + 0
r(2x —1) N - +
" v . x-1
On cherche a résoudre I'inéquation : —————<0
x(2x-1)

1
Donc : S :]_OO’O[U}E{
Exercice02 : 3,5pts(0,5pts +1pts + 2 pts)
Résoudre dans I les équations et inéquations suivantes :
D|x-1=2  2)|-x+1<3 3)|x-1+]2-x-3=0
Corrigé :1) |x—1=2 Signifie que : x-1=20u x-1=-2
Signifie que : x=3ou x=-1 Donc: s={-13}
2)Régle : |[x—a|<r est équivalente &: —r <x—a<r avecr >0
D’aprés notre régle, on a donc:
|-x+1| <3 Signifie que : -3<—x+1<3
Signifie que : -3—-1<—-x+1-1<3-1
Signifie que : 4<-—x<2
Signifie que : —2<x<4
Donc: S =[-2;4]
3)[x—1+[3-x|-3=0
x—1=0 Signifie que : x=1 et 3-—x=0 Signifie que : x=3
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X —00 1 3 +0C
xr—1 — <J + +
lz—1| —a+1 I —1 —1
3 + + 0 -
13— 3—x 3—u 0 r—3
le—1HH3—a3 12z —1 20T

Si: x<1 alors : L’équation |[x—1+[3—X|—3=0 devient : —(x—1)+(3-x)-3=0
Ce qui signifie que : 4—2x—-3=0

o 1 1
Ce qui signifie que : X 2531 ,Donc : s :{5}

Si: 1< x<3 alors 'équation devient : (x—1)+(3—-x)—3=0
Ce qui signifie que : =1=0 Donc: S, =9
Si: x>3 alors 'équation devient : (x—1)—(3—-x)—3=0

Ce qui signifie que : 2x—7=0

R 7 7
Ce qui signifie que : X=§Z3 Donc: S; = >

Par conséquent: S=S, US,US, = {%%}
Exercice03 : 8,5pts(0,5pts +1,5pts+1pts+1 pts+1pts+0,5pts +1 pts +1,5pts)
Soit le polynéme suivant : P(x)=x’ +(2J§—J§+ 2)x2 +(4«/§—2\/§—2«/5)x—4«/§
1) Montrer que -2 est racine du polynéme P (x)
2) Montrer que : P(x):(x+2)(x2 +(2\/§—\/§)x—2\/§)
3) On pose : Q(x)=x’ +(2\/§—\/§)X—2\/€ et soit A son discriminant
a) vérifier que : A=14+46 et compléter : 14+4\/6:(...+....)2
b) Résoudre dans R I'équation Q(x)=0
4) En déduire les solutions de I'équation : x+(2/3-v2)x-26 =0
5) Résoudre dans R l'inéquationQ(x) >0
6) Résoudre dans R I'équation P(x)=0
7) Résoudre dans R l'inéquation P(x) <0
Solution : 1)P(-2)=(-2)' +(2/8-2+2)(-2) +(4V3-22-246) (-2)- 46
P(-2)=-8+83-4v2+8-83+42+46-46 =0
-2 est racine du polynéme P (X)
2) (x+2)(x2+(2\/§—\/§)x—2\/€)=x3+(2\/§—«/§)x2—2\/§x+2x2+2(2\/§—\/§)x—4\/€
= x3+(2«/§—\/§+2)x2+(4«/§—2\/§—2«/§)x—4\/§= P(x)
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3) @) On pose : Q(X)=x"+(2v/3-+/2)x-26 et sit A son discriminant :
a=1:b=2y3-v2 ; c=-26 et A=b2—4ac=(2J§—J§)2—4x(—2J€)x1
A=(2\/§)2—2x2\/§x\/§+\/§2+8\/§x\/§=12+4\/6+2=14+4\/6=14+4\/6
A=12+46+2=(2VB) +2x23x\2++2" Par suite A=(23+2)

3)b) Q(x) =1 +(2V3-2)x-2V6 et A=(243++2)

(243 -V2)+[(243++2) 23424243 +12)

Puisque : A>0 donc il y'a deux racines :x =

2x1 2x1
(2V3-+2)- (23 ++2) 2B +vZ-[23+2]

2x1 2x1

Orona: 24/3++2 >0 par suite : ‘2\/§+\/§‘=2\/§+\/§
_2\/§+\/§+2\/§+\/§=\/§ et x2:_2ﬁ+\/§_2ﬁ_ﬁ— 2\3 Par suite: s ={-23,42}

2x1 2x1 N

4) x+(243-+2)Vx-26 =0
Est équivalente & : (\/Y)z+(2\/§—\/§)\/§—2\/§=0
On pose : X =+/x eton adonc: X2+(2J§—J§)X —2J6=0

Mais d’aprés 3) b)ona: x,=-23 et X, =2
Qui Signifie que: \/x =243 et \/x, =2

Or \/Z: —2\3 n'a pas de solution
Donc: (\/Z)2 :(\/5)2 qui Signifie que: X, =2 Par suite: S ={2}

5) Q(x)=0 ona x =2 et x,=-23
Donc: le tableau de Signe est:

& —00 — N3
2+(2V3—V2)2—2v6 - 0 -
Donc: S =]—oo;—2\/§]u[«/§;+oo[
6)Ona: P(x)=(x+2)(x%(2«/§—ﬁ)x—2«/§)

P(x)=0 Signifie: x+2=0 ou x2+(2«/§—\/§)x—2\/§:0
Signifie:x, =—2 ou x =+2 ou x,=-23 Donc: S :{—2,\/5,—2\@}
7) P(x)<0 Signifie: (x+2)(x*+(23-+2)x-28)<0

ET x, ——

Donc: x, =

+00

oS

r |00 —2v3 =2 V2 +oo
Q)| + O - - 0 +
2| — - 0 + +
Px)] — 0 + 0 — 0 +
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Donc: S = ]—oo;—zﬁ]u[—z;\/ﬂ
2x* —5y* =1

Exercice04 : (3pts) Résoudre dans R? le systeme suivant 1y )
4x°+3y° =15

Solution : Onpose: X =x% et Y = y?

\ . 2X -5y =1
Le systéme devient :
4X +3Y =15

On résolve ce systeme et on trouve : X =3et Y =1
Donc : x* =3et y> =4

Donc: x=—/3 ou x=+3ety=+1 ou y=-+1
Donc: x=—/3 0u x=+3 et y=1 ou y=-1

Par suite : S :{(x/g,l),(\/i—1),(—\/5,1),(—\/3—1)}

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant réguliéerement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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