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Tronc commun Sciences BIOF

Correction : Devoir surveillé n°3 :F sur les legons suivantes :
v Equations et inéquations du premier degré et systémes d’inéquations : partie1
v Equations et inéquations du second degré et Systéme d’équations du premier degré a deux inconnues

v' Les polyndmes

La correction voir@ http://www.xriadiat.com/

ExerciceOl : 4,5pts(lpts +1pts +2,5pts)
1) Résoudre dans E les équations suivantes :
a) X2—-3x+2=0 b) y2-5y+6=0

, (x2—3x+1)+(y2-5y+4)=-3
2) En déduire les solutions dans R* du systéme suivant :

2(x2—-3x+1)-3(y?-5y+4)=4

Solution : a) On résolve I'équation : x*-3x+2=0
A=b?—dac=(-3)" —4x1x(2)=1>0

_h— —(-3)-+1 - —(-3 1
2a 2x1 2 2a 2x1 2
Donc : S ={1,2}
b) On résolve I'équation y2—5y+6=0: A=b’-dac=(-5) -4x1x6=1>0
Donc : ylzﬂz:get yzzi)_\ﬁzz
2x1 2x1
Donc : S ={2;3}
2)On pose : X =x*-3x+1 eY = y2—-5y +4t

X+Y=-3

2X-3Y =4

On résolve ce systeme etontrouve : X =—-1 etY =-2

Donc : x*—3x+1=-1 et y2-5y+4=-2 c'est-a-dire : x2—-3x+2=0 et y2-5y+6=0

Donc : S ={(12):(%3)(22);(2:3)}

Exercice02 : 8,5pts(L,5pts+1,5pts +1pts+1,5pts +1pts + 2 pts)

Résoudre dans F les équations et inéquations suivantes :

(X_3Z(2X_7) _0 4 (2x+1)(5x—10) <0
X°—9 2X—6

Le systeme devient : {

1) x“-2x2+1=0 2)3x*-2x’-1=0 3)

5) [3x+1|=|4x-2 6) 1<|6x—3 <4

Solution :1) x* —2x?+1=0
Faisons un changement de variable en posant : X = x> nous obtenons I'équation : X*—-2X +1=0
A=(-22-4x1x1=4-4=0

—(=2)

La solution double de : X?—-2X +1=0 est: X = 1 :gzl Doncona: x*=1
X

Donc: x=1 ou x=-1 et par suite : S={-11}

2) 3x*—-2x*-1=0
Faisons un changement de variable en posant : X = x?
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Nous obtenons I'équation : 3X?-2X -1=0
A=(-2)°-4x3x(-1)=4+12=16

Les solutions de : 3X?—-2X —1=0 sont : Xlzwzgzl et X, i G b
2x3 6 2x3 6 3

Donc: x* =1 et x? :%1

Or I'équation : x* = %1 n’a pas de solutions dans R

Donc:ona x=1ou x=-1 par suite : S ={-1,1}

3) (X_i)z(f;(_n =0 :a) On va déterminer le domaine de définition de I'équation :

Cette I'équation est définie si et seulement si x> -9 0
x* -9=0 Signifie : x> =9 signifie : x=3 ou x=-3
Donc: D, =R—-{-3,3}

(x—3)(2x-7)

b) Résolvons I'équation : 7 =
X —

=0 Signifie : (x—3)(2x-7)=0

o

(x—3)(2x-7)
x> -9

Signifie : 2x—7=0 ou x—3=0 Signifie : X:% ou x=3¢D. etparsuite: S ={%}
2) (2x+1)(5x—10)
2Xx—6

a) 2Xx—6=0 Equivalenta: X#3

La valeur interdite de cette inéquation est 3.
L’inéquation est donc définie sur : D, =R —{3}
On a le tableau de signe suivant :

2X+1=0 Equivalenta: x= —%

<0

5x—-10=0 Equivalenta: X=2

2 —50 3 2 3 +00
241 - + + +
5x—10 — - ( + -
2r—06 — — [ — +

(2041)(52—10)
—_— — 1{ + [[l — +
(22—-6)

Donc: S = }—oo;—ﬂu[ZB[

5) [3x+1]=|4x—2|

Regle : L’égalité |a|] = |b| est équivalentea:a=boua=-b
Cela découle du fait que par exemple [5| = |-5]
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[3x+1 =|4x - 2| Signifie que : 3x+1=4x—2 ou 3x+1=—(4x-2)

Signifie que : —x=-3 ou 3x+1=-4x+2
Signifie que : x=3 ou 7x=1

Signifie que : x=3 ou le

7
1
:S=4=;3
Donc {7 }

6) Résolution de linéquation : 1<|6x—3/<4
2<[10x+2|<5 Signifie que : [6x—3[<4 et [6x—-3>1
¢ Résolution de l'inéquation : [6x—3|<4

6x—3|<4 Signifie que : 4<6x—3<4

Signifie que : 4+3<6x—3+3<4+3
Signifie que : —1<6x<7

Signifie que : —% <x< !’

6
Donc: S, = [—l;z}
6 6
e Résolution de I'néquation : [6x—3>1
6x—3>1 Signifie que : 6x—3>1 ou 6x—3<-1
Signifie que : 6x>4 ou 6x<2

Signifieque : X=>— ou X g%

Signifie que : x 2=

Donc : SZ=:|—oo;1:lu|:g;—|—oo|:
3 3
Finalementona: S=S NS, = —1;Z M —oo;1 U g;+oo
6 6 3 3

Exercice3 : 7pts(2pts+1,5pts+1,5pts+ 2 pts)

Soit: P(x)=2x’+3x*+ax+b avec: acR etbeR
1) Déterminer a et b tels que:

a) P(x)soit divisible par x—2

1
ou X<—
3

wlino|

b) Le reste de la division euclidienne de P(X) par x—1 est —12
2) On suppose que : a=-1let b=—6

a) Factoriser P (X) en produit de mondéme de degré :1

b) Résoudre I'équation : P(x)=0

c) Résoudre I'inéquation : P(x)<0

Solution :1) P(x)=2x’+3x*+ax+b

a) P(x)soit divisible par x—2 donc : P(2)=0

Donc : 2x2°+3x2* +ax2+b=0 cest-a-dire : 2a+b+28=0(1)

b) Le reste de la division euclidienne de P (X) par x—1 est ~12.
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Donc : P(1)=-12 donc : a—b+17=0(2)

Donc le couple (&,b) est solution du systéme suivant :

2a+b+28=0 )
3 2 _ _

a-b+17=0 45 a o]
En résolvant le systeme on trouve : a=-1let b=-6 72? — 1o — 6 22" + Tz + 3
Donc : P(x)=2x’+3x*-11x—6 —72% + 14z
2) Factorisation de P (X) dans ce cas : 3z —6

—3r+6

P (x) Soit divisible par x—2 donc : P(x)=(x—2)(2x*+7x+3) 0

Q(X)=2x*+7x+3 ; A=b?—4xaxc=(7) —4x2x3=49-24=25>0
Xl_—b—x/K_—?—«/ﬁ__E_ _—b+«/Z_—7+\/£_ 2 1

—-3 et x, Lo =
2a 2x2 4 2a 2x2 4 2

Donc : Q(x):2(x+3)(x+%j:(x+3)(2x+1)
Par suite : P(x)=(x-2)(x+3)(2x+1)

b) Résolution de I'équation : P(x)=0

P(x)=0 Signifie que : (x—2)(x+3)(2x+1)=0
Signifie que : x—2=0 ou x+3=0 ou 2x+1=0

Signifie que : Xx=2 ou x=-3 ou x:—%

1
'ou: S={-3,-=;2
D'ou { 5 }
c) Résolution de I'inéquation : P(x)<0
P(x)=(x—2)(2x2+7x+3)

x |—oo -3 —3 2 400
Qlz)| + ¢ — 0 + ¢ +
To—2 - ¢i - - ¢ -+
Pix) — 4| + l]} — |> +

Donc: S :]—oo;—3]u[—%;2}

Exercice04 : (1pts) Donner une équation du second degré qui a pour solutions : o =1 et p=-2
Solution : On sait que : Si X, et x, sont les racines du trindbme alors ils sont solutions de
X+Yy=S

Xxy=p

Ona: «=1et g=-2 solutions de I'équation du second degré donc : x° —(1+(—2))x+1><(—2)=0

Iéquation : X* —sx+ p =0 avec :{

Clest-a-dire: x*+x-2=0

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant réguliérement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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