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Tronc commun Sciences BIOF

Correction : Devoir surveillé n°4 :O sur les legcons suivantes :
v' TRIGONOMETRIE partie1
v" TRIGONOMETRIE partie2 : Equations et inéquations trigonométriques

Exercice01 : (1,5 pts) Placer sur un cercle trigonométrique d’origine | les points d’abscisses
- L T
curvilignes X qui vérifie : 2X = " + 2k avec keZ
Solution : 2x =7 1 ok Signifie que : x=Z L kr
4 8
Pour placer facilement ces points M, sur le cercle on cherche les abscisses curvilignes principales

de ces points M, (%+ kﬂj

%+k7re]—7r ; 72'] Equivalent a : —7r<%+ kz<rm

Equivalenta : —-1< %+ k<1

Equivalent & : —1—% <k s1—%

Equivalent a : —§<k sg avec keZ

Par suite : k=-1 ou k=0
Donc : il y a deux ponts :

Si k=0 alors: A(%+Oxnj c'est-a-dire : A[%j

Si k=-1 alors : B(%—lx ﬁj c’est-a-dire : B(—%{j

Exercice02 : 1,5pts(0, 5 pts x3) Dans chacun des cas suivants, déterminer si X et Y sont des
mesures d’'un méme angle orienté.

1) X:Z ety:3_” 2))(:5_7[ ety:_& 3) X:43_7T ety:_S_ﬂ-
2 2 3 4 12 12
: 3z
Solution :1) x=Z et _37T oy LI LA—-
2 YT Y373

Donc: Xet ¥ ne sont pas des mesures d’'un méme angle orienté.
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2)X=5_”ety:_ﬁzx_ 5z , 21z _83r

3 4 /= 3 4 12
Donc: Xet Y ne sont pas des mesures d’'un méme angle orienté.
3) 437[ 57 . 437[ 5z 487z
X = — y = . — y [ —
12 12 12 12 12

Donc : Xet Y sont des mesures d’'un méme angle orienté.
Exercice03 : 4,5pts(1,5pts +1,5pts +1, 5 pts) Simplifier et calculer les expressions suivantes :

(5ol 5 ol 3ol 5 o )
A=cos| = |+cos| = |+cos +COS +C0S +cos(7)
6 3 2 3 6
. (1lx . 19 1171' 197 11z . (197
B =sin| — |-sIn +sin —C0S| —— |+coS| — |—sIin| —
30 30 60 60 60 60
C= 005(5—”j+sin (S—EJ—tan(S—ﬂj
6 6 6
Solution : A:cos(%)%os(gj%os[ )+cos(2?ﬂj+cos( j+cos(7r)
T T T
A=cos| = |+cos| = |+cos +C0S| 7 - |+cos| m—— |+cos(x
(5 res{ 5 {5 (-5 s J
T T T T
A=cos| = |+cos| = |+cos oS oS +cos(7
(5 )reos{5 oo 5o el )

A=0-1=-1

Calculde B: B =sin(&j— ( j+sm j cos[ ”}LCOS[&j—sin(lg—”)
30 30 0 60
. (197 . 11r 197 7 1llr . (197 (7 11x
Ona sin| — |=sin| z—=——| et cos| — |=cos| = —-=— | et sin| — |=sin| =————
(60] ( 30) [60] (2 60) (60] (2 60)
(1%) . (117[) (19;;] . (117zj . (1%) (11;;)
Donc : sin =sin| — | et cos =sin| — | et sin| —— | =cos| —
60 30 60 60 60 60
11r . (197 11z 197 11z 197
Donc : B =sin sin +sin cos| —— |+ oS sin 0
(30j (30} (60} (60} (60j (60}
7z S5t br—r1 . [br—-rx 6r—-1
=C0S +5sin —tan| — |=co0s +5sin —tan
6 6 6 6 6
T T . T T
C =cos| 7— +sin| r—— tan| 7 —— |=-cos| — |+SIn| — |+tan| —
( ) ( j ( 6) [Gj (6 (Gj

R S I

Cmm gt = e
COS(”j ﬁ 6
6 2

Exercice04: 2,5pts(lpts + 2 pts)

«/5 3

ABC un triangle tel que : BC =J/2 et AC - e BAC ==~

2

1) Vérifier que : sin3_” N2
4 2
2) Calculer : SinABC et en déduire la valeur de cos ABC

2

Solution :1) Vérifions que sins—”:— : Ona: sins—ﬂ:sin 72 =sin| X |=
4 2 4 4 4

[
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2) D’apreés la loi des sinus dans le triangle ABC on a : sin ABC _ sin BAC

AC BC
. sinf
Clest-a-dire : SMABC _ '3
BC
V2 V2
Donc: sinABC = ACxsinBAC _ 3 2 1 1 1 _~2
BC J2 3 V2 32 6
Eton a: cos? ABC +sin? ABC =1 donc:
J2Y 2 1 17
cos’ ABC=1-sinABC=1-| — | =1-—=1—— ="
6 36 18 18
Donc : cos ABC = /E ou cos ABC = — 17
18 18

Mais puisque I'angle ABC est aigu
/17 . iy :
Alors : cos ABC = 18 (Angle aigu est un angle inférieur a I'angle droit,)

Exercice05 : 1,5pts(1pts + 0,5 pts)

3 i
Sachant que : Cosx=—z et —7<Xx<0 ;calculer: sinx et tanx

. 3 \
Solution : On a :cosx=—Z etona: cos®x+sin®x=1

2
Donc : Sin®x=1-cos’ x c’'est a dire : sin’x =1—Gj Cest a dire : sin’ x=1-— =

16 16
. 7 .
Donc : sin® x=— par suite : sinx = /lzﬂ OU sinx=— fl:_ﬂ
16 16 4 16 4

. . sin x 7
Or —r<x<0 donc: sinx<0 donc: sinx=—g et par suite : tanX=——=—7F7—=—

~%

COS X 3

Hlow

w

Exercice06 : 2 pts(1pts +1pts) 1) Résoudre dans R I'équation suivantes : COSX=—

2
B

2) En déduire les solutions dans |-7,7]|de I'équation : cosx = -
Solution :1) Cosx:7 Equivaut a : €C0S X = C0S 5
Donc : x =2 +2kz OU x=-2 +2krx
6 6
Donc : S; ={—%+2kﬂ';%+2kﬂ'/k EZ}
2) Résolution dans |-z, 7] de 'équation

Méthodel : ('encadrement)
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a) Encadrement de : x:%+2kﬂ ; —7z<%+2k7rs7z Equivaut a : —;z—%<2k7zs;r—%

Equivaut & : —%T<2k7zs%” Equivaut a : _%<2ks§ Equivauta: -~ <k <>

6 12 12
C'est-a-dire : —0,5...<k<04..et K €Z Donc k=0

Pour k=0 on remplace on trouve x1=%+2XoX,z:%
b) Encadrement dex:—%—FZkﬂ,’ . —72'<—%—|—2k72’£72’

Donc : —1<—%+ 2k <1 c’est-a-dire : —1+%< 2k sl+%

Donc : _5 <2k < ! c’est-a-dire : 5 <k< 7
6 6 12

12
Donc -0,..<k<o0,.. et KeZ

Donc k=0 on remplace on trouve : x, =_%+2xox7z=_%

T T
Donc S, =4-%i=
onc S, { 5 6}

Méthode?2 : (utilisation du cercle trigo)

T T
Donc: S, 1 =4-—=i—
onc: Sy, { 5 6}

Exercice07 : 3,5pts(2pts +1,5pts)

NG

. 1
Résoudre dans R les équations suivantes :1) sin® x = > 2) tanx = 3
. =2 1 z . N ] 1
Solution : 1)sIn X:E Equivauta : sin X—E:O
Equivaut a : [sin x—%}(sin x+§}:0
.. N . 2 . \/E , . . . T . . Vg
Equivaut a : smx=7 ou smx:—7 c'est-a-dire : smx:smz ou sin x =sin 2

Equivauta: x=Z+2kz ou x=7z-=+2kz ou x=—212kz ou X:ﬂ—(——j+2k7r
4 4 4 4
Equivaut & : x=%+2k7z ou x=37”+2k7r ou x:—%+2k7z ou X:ST”+2k7r

Ainsi : S, ={%+2kﬂ';—%+2kﬂ';577[+2k7[;37ﬂ.+2k7[ }avec keZ
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2) tanx:—g Equivaut a : tan x =—tan (%j

Equivaut a : tan X = tan (_Ej

Equivaut & : x=_%+kﬂ avec k eZ

Donc : les solutions de I'équation dans R sont: S; = {—%+ kzlke Z}

Exercice08: (1,5 pts ) Résoudre dans[O; 27r] l'inéquation suivante : sin x >
Solution : sinxz_% Equivaut & : sinx:sin(—%)

Equivaut & : x:—%+2k7z ou X:7Z'+%+2kﬂ'

Equivaut & : x:—%+2k7r ou x:%[+2k7z etk eZ

Et puisque : X €[0;27]

117z 1

Alors: x=—Z 12,7 ou x=~
6 6 6

En utilisant le cercle trigopnométrique on compare
sin x et _% dans[0; 27 ]

0.5

On trouve que :

05

sin x > —% Equivaut & :

17

05

o

o 72[ iz

o1

Donc : S:{ —:2r

|

Exercice09 : (1,5pts ) Résoudre dans [0; 7]

B3

linéquation suivante : (1) : sin(Zx—%jg—

Solution : Soit : XE[O;ﬂ'] donc : 2

sin[Zx—%) 3

S .
2
Signifie que :

Z<ox-Z<zou 2—”£2x—££5—7r

3 3 3 3 3
Signifie que : osxs% ou %gxgﬂ

|

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant réguliérement aux calculs et exercices que I'on devient un

N

v/

T
D :S=|0,—|u
onc [ 3} [2

_;ﬂ'
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